
ÌÀÒÅÌÀÒÈ×ÅÑÊÈÉ ÔÅÑÒÈÂÀËÜ ÇÎËÎÒÎÅ ÐÓÍÎ

6 êëàññ. Àëãåáðà è òåîðèÿ ÷èñåë�2. 08 èþíÿ 2010 ãîäà

1. Â ëþáîì ëè ñåìèçíà÷íîì ÷èñëå ìîæíî ïîìåíÿòü 6 öèôð òàê, ÷òîáû ðåçóëüòàò áûë íå ðàâåí 0 è
äåëèëñÿ íà 1234567?
2. Ó êàæäîãî èç ñîñòàâíûõ ÷èñåë n, n + 10 âûïèñàëè íàèáîëüøèé äåëèòåëü, îòëè÷íûé îò ñàìîãî

÷èñëà. Îêàçàëîñü, ÷òî âûïèñàííûå äåëèòåëè ðàâíû. Íàéäèòå âñå âîçìîæíûå çíà÷åíèÿ n.
3. Ñóùåñòâóåò ëè íàòóðàëüíîå ÷èñëî, ðîâíî â 111 111 111 111 ðàç áîëüøåå ñóììû ñâîèõ öèôð?
4. Íàèìåíüøåå îáùåå êðàòíîå äâóõ ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë äåëèòñÿ íà èõ ðàçíîñòü. Äîêà-

æèòå, ÷òî áîëüøåå ÷èñëî íå ïðåâîñõîäèò óäâîåííîãî ìåíüøåãî.
5. Äîêàæèòå, ÷òî ëþáîå ñîñòàâíîå ÷èñëî ìîæíî ïðåäñòàâèòü â âèäå xy + xz + yz + 1, ãäå x, y è z

íàòóðàëüíûå ÷èñëà.
6. Îäíà èç ãèïîòåç Ýéëåðà áûëà îïðîâåðãíóòà â 1980-õ ãã. ãðóïïîé àìåðèêàíñêèõ ìàòåìàòèêîâ (L.

J. Lander, T. R. Parkin è J. L. Selfridge), óêàçàâøèõ, ÷òî n5 = 1335+1105+845+275 äëÿ íàòóðàëüíîãî
n. ×åìó ðàâíî n?
7. Íà äëèííîé ïîëîñêå áóìàãè âûïèñàíî ÷èñëî 4100 (â äåñÿòè÷íîé çàïèñè). Âàñÿ ðàçðåçàë ïîëîñêó

íà òðè, ïðè÷åì ÷èñëà íà îáðàçîâàííûõ ïîëîñêàõ íå íà÷èíàþòñÿ íà 0. Ìîãóò ëè ýòè òðè ÷èñëà áûòü
òî÷íûìè êóáàìè?


